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Функция ұғымын енгізудің жалпы әдістемесі. Модульмен берілген функциялардың 

графигін салу. Көрсеткіштік және логарифмдік функцияларды оқыту 
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Мектеп оқулықтарында функция ұғымын оқыту реті.  Функция ұғымын енгізудің жалпы 

сүлбесі. 

2. Кӛрсеткіштік  және тлгарифмдік функция, олардың қасиеттері. Кӛрсеткіштік және 

логаорифмдік ӛрнектерді түрлендіру 

3.
 ,xfy 

 
 ,xfy    xfy функцияларының графигі. 

4. y = |f1(x)| + |f2(x)| + |f3(x)| + …+|fn(x)| функциясының графигін салу 
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1 Функция және функционалдық тәуелділік ұғымының мектеп курсын оқытудағы 

орны 

Математикадағы басты идеялардың бірі шамалар арасындағы ӛзара тәуелділік. Бұл 

функция немесе функционалдық тәуелділік ұғымы арқылы беріледі. Мектеп 

математикасында функция немесе функционалдық тәуелділік ұғымы негізгі ұғымдардың 

біріне жатады. Функционалдық тәуелділік бүкіл математиканың негізгі ұғымы. Ендеше, 

орта мектеп бітірушілердің дайындығы да кӛп жағдайда осы ӛте маңызды ұғымды 

қаншалықты берік игергенімен ӛлшенеді. 

Сонымен бірге функционалдық тәуелділік басқа оқу пәндерінде, түрлі құбылыстар 

мен үдерістерді зерттеу мақсатында кеңінен пайдаланылады. Әсіресе, функционалдық 

тәуелділіктің физика курсында маңызы аса зор, ӛйткені физикада құбылыстар арасындағы 

байланыстар оқып-үйреніледі.  

Әдетте математика «таза түрдегі» ғылым, оның нақты жаратылыстану 

ғылымдарына зәру емес сяқты кӛрінеді. Бірақ, математиканы терең меңгерту үшін, кез  

келген пәнді, соның ішінде мәселен физиканың материалдарын, математикадан кеңінен 

пайдаланып, байланыстырып отыру аса қажет. Ӛйткені: 

- Математика сабақтарында физикалық материалдарды орынды қолдана отырып 

математикадан алған білімдерді бекітуге, математикалық ұғымдар мен ережелерді 

нақтылауға, дамытуға мүмкіндік бар; 

- Математикада физикалық құбылыстар мен заңдылықтарды қарастыра отырып, 

математикалық ұғымдар дерексізден нақтыға кӛшеді, сӛйтіп оқушылардың ұғымдарды 

меңгеруі оңайлайды, білімді қорытуға мүмкіндік береді; 

- Физикалық құбылыстарды зерттеу барысында, ол математиканың алдына жаңа 

міндеттер қояды, математикалық ойлаудың жаңа жолдарын іздеп-табуға мәжбүр етеді. 

Мысалы: статистикалық және спектральдық идеялар, ӛрістік кӛзқарас т.б.с.с. 

Функционалдық тәуелділікті пәнаралық байланыстар негізінде оқытудың кейбір 

тәсілдері А.Тәжмағанбетов, Ш.Г.Омашев, Ә. Кӛшеров т.б әдіскер-ғалымдардың 

еңбектерінде зерттелген. 



А.Тәжмағанбетов алгебра сабақтарында функционалдық тәуелділік ұғымдарын 

пысықтау мақсатымен у = k x  ж ә н е  у = k / x  т ү р і н д е г і  функция қасиеттерін 

кинематикалық процестерге қолданған. Функциядағы параметрдің таңбаларына 

байланысты физикалық құбылыстардың ӛту ерекшелерін түсіндірген. Сол сияқты, бұл 

функцияны физикада қолдану барысында, математика түсініктерінен кейбір 

ерекшеліктерінің болатындығына да тоқталады. 

Ш.Г.Омашев функционалдық тәуелділік және оның қасиеттерін графиктік 

түрлендірулерді мектепте ӛту кезінде, түрлі практикалық есептер шығарту арқылы 

меңгерту жолдарын қарастырған. Сонымен бірге, мұнда функцияны оқытуға алдын-ала 

дайындық жұмыстарды жүргізу жолдары сӛз болған.  

Ә.Кӛшеров функционалдық тәуелділік ұғымына негізделіп құрастырылған 

пәнаралық мазмұнды есептерді шығарту арқылы оқушылардың математика және 

физикадан алған білімдер сапасының жоғары болатындығын ӛз зерттеу жұмыстарының  

нәтижесінде кӛрсетті. 

Жоғарыдағы зерттеулердің нәтижелеріне және мектеп математика мен физика 

пәндерінің оқу бағдарламаларына сүйеніп, функционалдық тәуелділік және оған 

байланысты ұғымдар жиынын оқушылардың меңгеруі мына әдістемелік мәселенің дұрыс 

шешілуіне тікелей байланысты деп айтуға болады.  

Функционалдық тәуелділік ұғымын қалыптастыру үшін, оқушыларда оған қажетті 

ұғымдық база жасау керек. Олар: материалдык ӛмірдегі құбылыстардың ӛзара байланысы 

мен ӛзара қарым-қатынасы туралы түсінік; айнымалы шамалар туралы түсінік; шамалар 

арасындағы байланыстың берілу тәсілдері. Бұл ұғымдық база жасалғаннан кейін ғана 

функция және оған байланысты басқа ұғымдар қарастырылады. Осы орайда, 

функционалдық тәуелділікті оқып-үйренуді үш кезеңге бӛлуге болады. 

Бірінші кезең – дайындық кезеңі. Бұл негізінен бастауыштан басталады да, бесінші 

сыныптан ұғымдық базаны жасаумен аяқталады. Бұл кезеңде функция ұғымы 

берілмейді. 

Екінші кезең - 7-сыныптан (6-сынып) басталады да,оның мақсаты 

функция ұғымын қалыптастыру. 

Ү ші н ші  кезең - 9-сыныптан басталады. Оның негізгі мәні функционалдық 

тәуелділіктің жаңа түрлері мен оларды қолдана отырып нақтылау және дамыту.  

Аталған кезеңдерді ойдағыдай жүзеге асыруға, қазіргі мектептерде қолданып 

жүрген математиканың оқу бағдарламасында толық мүмкіндік бар. Функционалдық 

тәуелділік ұғымының оқушылар санасында дұрыс қалыптастырып, оны әрі қарай 

дамытылуы математика мен физика пәндерінің жүйелі байланыстырылып жүргізілуіне 

тікелей тәуелді болады. Ал, бұл байланыс тиімді болуы үшін, екі пән мұғалімдері мынадай 

әдістемелік бағытты басшылыққа алулары керек: 

- Қарастырылып отырған әрбір функционалдық тәуелділікті үйрену уақытын екі 

пәнді оқытуда да ӛзара келісіп отыру; 

- Функционалдық тәуелділікті анықтайтын ұғымдарға, анықтамаларға, 

терминдерге, формулаларға қойылатын талаптарды ӛзара келісіп алу; 

- Әрбір функционалдық тәуелділіктің жеке бір түріне берілген тапсырмалар 

жиынының мазмұны мен кӛлемін, қиындық деңгейлерін, берілетін орнын ӛзара бірігіп 

анықтау; 

- Функционалдық тәуелділікке байланысты ұғымдарды дамытудың 

сабақтастығын екі пәнде де қамтамасыз ету. 

Функционалдық тәуелділікті оқушылардың меңгеруін жетілдіру үшін мынадай 

жұмыстарды жүйелі жоспарлап ӛткізуге болады. 

1. Математика мен физикада жаңа такырыпты түсіндіру барысында, 

пәнаралык байланысқа негізделген функционалдық тәуелділікті меңгеруге 

мүмкіндік беретін қосымша материалдарды жүйелі пайдалану.  



2. Белгілі бір такырыпты қарастырғанда алгебра және физика 

сабақтарын кіріктіріп оқыту.  Мұндай жағдайда, екі пән мұғалімі сабақтың жоспарын 

бірігіп түзеді. Сабақ материалын екі сағатқа бӛліп оқытқан тиімді. Кіріктірілген 

сабақтарды барлық сыныптарда жоспарлап ӛткізуге болады. 

3. Физикалық мазмұнды есептерді жүйелі түрде шығарту арқылы функционалдық 

тәуелділікті меңгерту. Мұны екі бағытта: математика сабағында физикалық 

мазмұнды есептер шығарту, ал физика сабағында құбылыстар мен заңдарды оқып-үйрену 

барысында функция қасиеттерін кеңінен қолдану жаттығуларын орындату арқылы 

жүргізу. 

Мектеп оқулықтарында функция ұғымы.Мектеп математикадағы негізгі ұғымның бірі 

функция болып саналады. Мектеп бағдарламасында бұл мәселеге кӛп кӛңіл бӛлінген. 

Оқушылардың бұл ұғымды неғұрлым терең меңгеруі олардың математикалық білімдері 

деңгейінің кӛрсеткіші. 

5-сынып математикасындағы айнымалысы бар ӛрнектерді оқып үйрену функцияны 

оқып үйренуге дайындық болып табылады.  Мұнда «функция» термині енгізілмейді, 

алайда осы ұғымды қалыптастыру жӛнінде жыл бойы жүйелі түрде жұмыс жүргізіледі. 

Функция ұғымының қалыптасуына айнымалы шамалары бар арифметикалық есептерді 

шығару кӛмектеседі. 5 сыныптағы функционалдық түсініктерді қалыптастыру жӛнінде 

басталған жұмыс 6-сыныпта функция ұғымын енгізуге мүмкіндік береді, функция 

ұғымының мазмұны айқындалып, тиісті анықтама беріледі. Функцияның берілу тәсілдері 

(таблицалық, графиктік, аналитикалық) қарастырылады. у=kx және y=k/x функцияларын 

оқып–үйренеді. Олардың графиктері салынады.  

7-сыныпта у=ах 2  пен у=ах 3  функцияларының графиктерімен  танысады. 

8-сыныпта функциялық түсініктер дамытылады. Мысалы, бүтін теріс кӛрсеткіші 

бар дәрежелерді оқығанда  у=ах 1 , у=ах 2    түріндегі функциялардың графиктері, квадрат 

түбірлерді оқығанда у= x  функциясының графигі, квадрат теңдеулерді оқығанда квадрат 

үшмүшеліктердің графиктері қарастырылады. 

9-сыныпта оқылатын алгебра курсында функцияларды оқып-үйрену әрі қарай 

жалғастырылады. Берілген функцияға кері функция ұғымы енгізіледі,  

8-сынып геометриясында sinx пен  cosx функцияларының қарапайым қасиеттері 

оқылады. tgx функциясы sinx/cosx  қатынасы  ретінде енгізіледі. Тригонометриялық 

функциялар негізінен  10-сыныпта оқылады. 

10-11-сыныптарда «Алгебра және анализ бастамалары» курсында функция ұғымын 

және оның қасиеттерін, түрлерін, берілу тәсілдерін, графиктерін кеңінен қарастырады. 

Оқушылар жалпы функция ұғымымен, ӛспелi және кемiмелi функциялар, жұп және тақ 

функция, жалпы түрде берiлген функция, функцияның таңба-тұрақтылық қасиетi, 

функцияның нӛлдерi, функцияның ең үлкен және ең кiшi мәндерi және т.б. танысады. 

Қарапайым түрлендірулерді қолданып, функцияның графиктерін салуды үйренеді. 

Функцияның нүктедегі шегі, функцияның нүктедегі және кесіндідегі үзіліссіздігі, 

олардың қасиеттері, функцияның туындысы ұғымымен танысады, туындыны 

функцияларды зерттеу кезінде қолдануды үйренеді. Алғашқы функция, анықталмаған 

және анықталған интеграл, қисық сызықты  трапеция,  n-ші дәрежелі түбір, рационал 

кӛрсеткішті дәреже, логарифм, кӛрсеткіштік және логарифмдік функциялар ұғымдары 

және осы ұғымның қасиеттерімен танысады. Иррационал теңдеулерді, кӛрсеткіштік, 

логарифмдік теңдеулер мен теңсіздіктер және олардың жүйелерін шешуді, сонымен қатар 

жазық фигуралардың ауданын интеграл арқылы табуды үйренеді. 

Функция ұғымын енгiзудің жалпы әдiстері.Мектеп курсының функция ұғымының 

құрамына: сандық функция, функцияның анықталу облысы мен мәндерiнiң облысы, 

функцияның берiлу тәсiлдерi, функцияның графигi, функцияның ӛсуi және кемуi, 

функцияның жұп-тақтылығы, аргумент пен функцияның ӛсiмшесi, функцияның 

периодтылығы, керi функция мен күрделi функция ұғымдары жатады.  



Функция ұғымын енгiзу екі тәсілмен жүргізілуі мүмкін: 

І. Функция ұғымын нақтылы-индуктивтiк тәсiлмен енгiзу. 

Бұл  мынадай  сүлбе  бойынша  жүргiзiледi: 1) функцияны үйренуге байланысты 

лайықты есептi қарастыру; 2) тәжiрибелiк материалдар негiзiнде функцияның 

математикалық анықтамасын тұжырымдау (формуланы  хабарлау); 3) функция мәндерiнiң 

таблицасын кұру және «нүктелер» арқылы функцияның графигiн салу; 4) функцияның 

графигi бойынша оның негiзгi қасиеттерiн зерттеу; 5) қарастырылған функцияның 

қасиеттерiнiң қолданылуына мысалдар мен  жаттығулар орындау. 

Бұл сүлбенің ерекшелiгi функцияны зерттеу кӛрнекi-геометриялық тәсiлге 

сүйенедi, функцияны аналитикалық тәсiлмен зерттеу кем қолданылады. Функцияны 

кӛрнекi-геометриялық және аналитикалық тәсiлмен зерттеудiң арасындағы арақатыс оқу 

материалын баяндаудың қатаң деңгейiн сақтайды. Функцияны оқытудың қатаң деңгейлiгi 

оны аналитикалық тәсiлмен зерттеудiң ролiн біртіндеп күшейту арқылы ғана жүзеге 

асырылады. Функцияны зерттеуде кӛрнекi-геометриялық және аналитикалық тәсiлдердi 

үйлестiру функцияны оқыту әдiстемесiндегi ең негiзгi әдiстердiң бiрi болып табылады. 

Функция мәндерiнiң кестесiн құрғанда оны есептеу үшiн  микрокалькуляторды 

пайдаланған тиiмдi. 

ІІ. Функция ұғымын абстрактілі-дедуктивтік тәсілмен енгізу. Функцияны 

аналитикалық тәсiлмен зерттеудiң ролiнiң артуына байланысты жоғары сыныптарда 

функцияны оқытудың сүлбесі былайша ӛзгередi: 1) функцияның анықтама-сын 

тұжырымдау; 2) функцияның қасиеттерiн аналитикалық тәсiлмен зерттеу; 3) 

аналитикалық зерттеу нәтижесiне сүйенiп функцияның графигiн салу; функция графигiн 

дәлiрек салу үшiн функцияның «мiнездемелiк» мәндерiн табу; 4) функция графигiне салу; 

5) үйренген функцияның қасиеттерiн практикада қолдануға мысалдар мен  жаттығулар 

орындау, лайықты есеп  қарастыру. 

Кӛрнекiлiк әрқашан қандай да бiр математикалық  зандылықты әрдайым байқауға 

мүмкiндiк бере бермейдi. Мысалы, бiр координата жүйесiнде у=х, у=х
2
, у=х+х

2
  

функцияларының графиктерi салынған. Үшiншi функция графигiнiң алғашқы екi 

функцияның графиктерiнiң қосындысынан тұратынын кӛзбен байқау қиын.  

Функция графигiнiң кӛрнекiлiгi «жақсы» жәрдемдесетiн кейбiр жағдайларға 

мысалдар келтiрейiк. Кӛптеген жағдайда функция  графигiн кӛрнекiлiк ретiнде 

қарастыруға тура келедi:    

1) f(х)= (х) теңдеуiнiң х0 түбiрi f(х)  және (х)  функцияларының графиктерiнiң 

қиылысу нүктесiнiң абсциссасы болып табылады; 

2) f(х)>0, f(х)<0 теңсiздiгi мен f(х)=0 теңдеуiнiң шешiмдерi бiрiншi жағдайда  f(х)  

функциясы графигiнiң абсцисса  ӛсiнiң жоғарғы жағында жатқан аралықтары, екiншi 

жағдайда оның тӛменгi жағында жатқан аралықтары, ал үшiншi жағдайда  функция  

графигiнiң ох ӛсiмен қиылысу нүктесiнiң абсциссасы болады. 

3) f(x)>g(x) теңсiздiгiнiң шешiмдерi f(x) функциясының графигiнiң g(x) функциясы 

графигiнiң үстiңгi жағында жатқан бӛлiгiне сәйкес сандық ӛстегi аралық  болады;  

4) функцияның ӛсуi функция графигi оңға қарай жылжығанда оның жоғары қарай  

кӛтерiлетiнiн кӛрсетедi;  

5) жұп функцияның графигi ордината ӛсiне қарағанда симметриялы, ал тақ 

функция графигi координаттың бас  нүктесiне  қарағанда симметриялы   болады;  

6) ӛзара керi функциялардың графиктерi  у=х  түзуiне қарағанда  симметриялы 

болады;  

7) g(x)=f(х)+C функцияның графигi f(х) функцияның  графигiн ордината ӛсi 

бойымен С бiрлiкке параллель  жылжыту арқылы шығады;  

8) g(x)=kf(x) функцияның графигi f(x) функцияның  графигiн ордината ӛсi бойынша 

k есе сығу немесе  созу  арқылы анықталады. g(x)=f(x-c) теңдiгi  g(x) функциясының  

графигi f(x) функциясының графигiн абсцисса ӛсi бойынша с бiрлiкке параллель жылжыту 

арқылы  шығады.  



Оқушылардың графикалық ойлауын дамытуға мынадай жаттығулар әсер етедi: 

«Тӛмендегi жағдайларды бейнелейтін бiрнеше суреттер салыңдар:  1) 2 саны  f(х)=g(х) 

теңдеуiнiң түбiрi болатын; 2) f(х)>0 теңсiздiгiнiң шешiмдерiн анықтайтын; 3) f(х)<0 

теңсiздiгiнiң шешiмдерiн анықтайтын;  4) f(х), g(x), h(x) функцияларының 52 x  

кесiндiсiнде ӛсетiндiгiн; 5)функцияның жұптығын  кӛрсететiн». 

Оқушылардың графикалық ойлауын дамытуға жақсы әсер  ететiн тәсiлдердiң бiрi 

екi  функцияның  графиктерiнiң  ӛзара орналасуын анықтауға берiлген есептер шығару 

(функцияның ортақ нүктелерi бар ма немесе жоқ па, олардың қиылысу нүктелерiнiң  саны 

қанша, қай  аралықта  бұл  функциялардың бiреуiнiң графиктерiнiң екiншiсiне қарағанда 

оның жоғарғы (тӛменгi) жағында жатады т.с.с.). Мұндай  тапсырмаларға  мысалдар  

келтiрейiк: «1) у=x және у=х
2
;  2) у=х

2
 және y=1 түзуi; 3) у=2х+3 және х=5; 4) у=х

2
 және 

у=х
2
–1 функциялары графиктерiнiң орналасуын сипаттаңдар». 

2. Көрсеткіштік және логарифмдік функция, олардың қасиеттері. Көрсеткіштік және 

логарифмдік өрнектерді түрлендіру. 

Алгебралық рационал, әрі иррационал функцияларға жатпайтын қарапайым 

функциялар, беймәлім (трансцендентті) функциялар деп аталады. Мысал ретінде, тура 

және кері тригонометриялық, кӛрсеткіштік, логарифмдік функцияларды трансцендентті 

функцияларға жатқызуға болатындығын атап ӛткен жӛн. 

ІІ.  1,0  aaay x   формуламен берілген функция негізі а болатын 

көрсеткіштік функция деп аталады. 

  Кӛрсеткіштік функцияның негізгі қасиеттері: 

а>1 үшін 1) функцияның анықталу облысы нақты сандар жиыны:   RaD x   

2) функцияның мәндерінің жиыны- барлық оң нақты сандар    RaE x  

3) функция бүкіл сан түзуінде ӛседі, яғни 21 xx   болғанда 21 xx aa    

4) х=0    болғанда 1xa ,   0;x   болғанда ,10  xa ,     ;0x болғанда 1xa   

10  a  үшін  

1) функцияның анықталу облысы нақты сандар жиыны:   RaD x   

2) функцияның мәндерінің жиыны- барлық оң нақты сандар    RaE x  

3) функция бүкіл сан түзуінде кемиді , яғни 21 xx   болғанда 21 xx aa    

4) х=0    болғанда 1xa ,   0;x   болғанда 1xa ,     ;0x болғанда ,10  xa  

х пен у-тің кез-келген нақты мәндерінде мына теңдеулер орындалады: 
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  822223   теңдігін алайық бұл теңдік дәрежелеу амалы деп аталатын амалды 

ӛрнектейді. Ол амалда дәреженің негізі (2)  мен кӛрсеткіші (3) беріледі де соларға қарап 

дәреженің ӛзі (8) табылады. Енді дәрежелеу амалына қандай амалдар кері болады екен 

соны қарастырайық. 

Мысалы бір санды 3-ші шығарғанда 12  болсын делік, сол санды табайық, ол үшін 

таппақшы санымызды х пен белгілеп алып, мынадай теңдеу жазуымызға болады 123 x   

Берілген дәреже мен берілген кӛрсеткішке қарап негізгі х-ті табуға қолданылатын амал 

түбір табу амалы деп аталады, оны былай белгілейміз 3 12x   

Дәреженің негізі 4 болып, сол негізді қандай дәрежеге шығарғанда 16 болатын  табу керек 

болсын. Таппақшы кӛрсеткішімізді х пен белгілеп алып, мынадай теңдеу жазамыз 164 x  

Берілген негіз бен берілген дәреже қарап, дәреженің кӛрсеткішін табу үшін қолданылатын 

амалды берілген  санның (16) берілген негіздегі (4) логарифмін табу деп атайды.  

Логарифмдеу – белгісіз айнымалылары бар ӛрнектің логарифмін осы 

айнымалының логарифмінің қосындысына не айырымдарына түрлендіру. 



Анықтама. Берілген санның берілген негіздегі логарифмі деп сол негіздің берілген 

санға тең болатын дәрежесінің кӛрсеткішін айтады. Егер негіз 4-ке тең болса онда 16 

логарифмі 2 болады, себебі 1642   “Негізі 4 болғандағы 16 –ның логарифмі ”деп жазудың 

орнына қысқаша бйлай жазады  16log 4  . Егер логарифм негізі 10-ға тең болса lg, е-ге тең 

болса ln  жазылад.  

Егер xay     теңдеуіндегі кӛрсеткіш х-ті тәуелсіз айнымалы деп алсақ, у- х-тің 

функциясы болады. Бұл функцияны кӛрсеткіштік функция деп айтамыз. Ал егер у-ті 

тәуелсіз айнымалы деп алсақ, онда х у-тің бір функциясы болады, ашып айтсақ, х-негізі а 

болғандағы у санының логарифмі болады да оны былай жазуға болады yx alog  Дағды 

бойынша тәуелсіз айнымалыны х деп, оның функциясын у деп алсақ, онда  бұл 

функцияны  былай ӛрнектеуге болады. xy alog  Сонымен формуламен берілген 

xy alog  функцияны негізі а болатын логарифмдік функция деп атайды. Логарифмдік 

функцияның қасиеттері: 

Негізі оң сан болып келген теріс сандардың логарифмі болмайды 

Негізі( 1-ден басқа) қандай сан болса да, бірдің логарифмі нолге тең: 01log a  

Негізі бірден артық болғанда, бірден артық сандардың логарифмі оң сан болады да, 

бірден кем сандардың лоарифмі теріс сан болады 

Негіздің ӛзінің логарифмі 1-ге тең: 1log aa  

Негізі 1-ден артық болғанда , үлкен санға үлкен логарифм сәйкес келеді 

Негіздері бірдей екі санның кӛбейтіндісінің логарифмі сол сандардың 

логарифмдерінің қосындысына тең:   cbbc aaa logloglog   
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   axxf   формуласымен кӛрсетілген функция дәрежелік функция деп аталады. 

Көрсеткіштік және логарифмдік өрнектерді теңбе-тең түрлендіру 
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№2   lg1

1

10   және  lg1

1

10   екендігі белгілі,  -ның    -ға тәуелділігін табыңыздар. 
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3.    ,, xfyxfy   xfy  функцияларының графигі 

Егер   xfy   функциясының графигі белгілі болса, онда  ,xfy    ,xfy   

 xfy   функцияларының да графиктерін алу оңай.  



1.  xfy  ; бұл функцияның анықталу облысы  xfy   функциясымен бірдей. Егер х 

мәні үшін   0xf  болса, онда екі функцияның графиктерінің ордината нүктелері сәйкес 

келеді. Ал   0xf  болғанда, модульге байланысты    xfxf   және графиктің 

нүктелері Ох осіне байланысты симметриялы болады. Осыдан,   xfy   функциясының 

графигінің абсцисса осінен жоғары жатқан нүктелері  xfy   функциясына да тиісті 

болады;  xfy   функциясының графигінің абсцисса осінен  тӛмен жатқан нүктелерін 

айнадан кӛріндендей симметриялы орналастыру қажет (30-сурет). 

2.  xfy   функциясының графигін салу үшін барлық 0х  нүктелtрінде хх   болады, 

демек    xfxf  . Осылай,  xfy   функциясының графигінің оң жарты жазықтықта 

жатқан барлық нүктелері  xfy   функциясына да тиісті болады.  xfy   функциясы 

жұп функция, шындығында хх  , яғни    хfхf   болады. Сондықтан  xfy   

функциясының графигін пайдаланып функциясының  графигін салу үшін оның оң жақ 

бӛлігіндегі графигін сол жақ бӛлігіне ордината осіне байланысты симметриялы 

орналастыру керек           (31-сурет). 



3.  xfy   функциясының графигін салу үшін  xfy   функциясының графигінен 

 xfy   функциясының графигін, одан кейін  xfy   графигін салу қажет.  Мысалы: 

(32-сурет) 

Мысал-1:  Келесі функциялардың графиктерін салайық: а) 1 xy ; 

ә) 1 xy ;  б) 1 xy ; в) 1 xy . 

Шешуі: Берілген әрбір функция  барлық абсцисса осінде анықталған. Негізгі функция 

ретінде 1 xy  функциясы болады және осы функцияның графигінен басқа 

функцияларды аламыз. 

а) 1 xy  түзу сызықты функциясының графигі 33, а-суретте бейнеленген. 

ә) 1 xy  функциясының графигін салу үшін 1 xy  функциясының графигінің 

абсцисса осінің тӛменгі бӛлігінде жатқан бӛлігін айнада кескінделгендей кӛшіру қажет 

(33, ә-сурет). 

б)  xfy   функциясының графигін  xfy   функциясының графигінен алу ережесін 

пйдаланып, мынадай әрекет жасаймыз: 



1 xy  функциясының графигін аламыз, оның Оу осіннің сол жақ бӛлігінде жатқан 

бӛлігін  алып тастаймыз, ал Оу осінің оң жақ бӛлігінде жатқан бӛлігін сол жағына айнада 

кӛрінгендей саламыз. Нәтижесінде 1 xy  функциясының графигін аламыз (33,б-

сурет).в)  1 xy  функциясының графигін пайдаланып, 1 xy  функциясының 

графигін аламыз (33,в-сурет). 

 

 

Мысал-2:  Келесі функциялардың графиктерін салайық: а) 342  хxy  

ә) 342  хxy ;  б) 342  xxy ; в) 342  xxy . 

Шешуі: Берілген әрбір функция  барлық абсцисса осінде анықталған. Негізгі функция 

ретінде 342  хxy  функциясы болады және осы функцияның графигінен басқа 

функцияларды аламыз. 

а) Берілген функцияны   12
2
 xy  түрінде жазамыз, функцияның графигі тӛбесі (2,-1) 

болатын парабола болады (34, а-суретте). 

ә) 342  хxy  функциясының графигі 34, ә-суретте кескінделген. 

б) 342  xxy  функциясын 34
2

 xxy  түрінде жазсақ болады, бұл функцияның 

графигі  34, б-суретте кескінделген. 

в)  342  xxy  функциясының графигі 34, в-суретте кескінделген. 

[11. 136-138 б] 

 



 

 

 

 

 


